Sequéncias, séries e EDO — 21 de dezembro de 2012 Prova n°1

Prova n’l
Avisos : Celulares desligados; 2 horas de prova! S6 terd validade o que estiver a caneta!
Questao 1
Enunciar e provar o teste da raiz.
Questao 2
U
Seja (un)nen uma sequéncia tal que lim wu, = 0. Prove que Z —Z é convergente.
e n=1"
Questao 3

a. Verificar que para todon € N, In (22139) =—In2+1In (%)

In(n)
b. Estudar a convergencia da série Z <3:_:_95> .

n=1
n+3
2n+9

In(n)
c. Estudar a convergencia da série Z < ) . (Dica : voce pode tentar comparar
n=1

- 1
com a série E —5-)
nin2

n=1
Questao 4
(senn)*

a. Usando o teste de comparagao, estudar a convergéncia da série E i

n=1

- o : . 1
b. Usando o teste de comparagao com limite, estudar a convergéncia da série Z sen(—).

n
n=1

1
c. Usando o teste da integral, estudar a convergéncia da série Z ﬂ
n(lnn

n

(Inn)n’
In(n!)
n!

d. Usando o teste da raiz, estudar a convergéncia da série E
n=2

e. Usando o teste da razao, estudar a convergéncia da série Z
n=1
Questao 5
Seja a > 0. Seja ug > 0 e (up)nen a sequéncia definida por

1 a
Unt1 = 5 Un+u—
n

up—a)?
2
4uz

Provar que para todo n € N*, u,, > /a.

2 —
Provar que u;, 1 —a =

Provar que (uy,)nen € decrescente.

Provar que (u,)nen € convergente.

© A0 T o

Provar que lim w, = +/a.
n—-+0o00

=

Questdo extra : Usando o fato que u2,; — a = (upt1 — v/@)(unt1 + /@), provar que
1
U —Va < (up — va)——.
n+1 \/_ = ( n \/_) 2\/5
g. Questao extra : Provar que se u; — v/a < k entao para todo n > 1

2n71

T

1 Professor Jérome Rousseau



