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Exercicio 1
As sequéncias seguintes sdo convergentes ? Se possivel, achar o limite.

a. u, = cos(2); £ ou — n® + 5n )
b, w. — 3"=2". " Bn? +n2cos(n) + 37
. n — 3n42 3n
c. up =+vn+1-—/n; g Uy = —;
n
d. u, = /24 (-1)"; h =+ (1)
sinn? ’
e. U, = ; i u, = % + (=)™

Exercicio 2
Consideramos a fungao f definida em ]0, +oo] por :

|~

Vo >0, f(z) =

)

Y > 1 uper = f(un)

Seja u; > /2. Definimos a sequéncia (u,) :

a. Estudar a funcdo f (crescimento, decrescimento, limites, ...) e verificar que Vo > v/2, f(z) >
V2.
b. Provar por inducao que : Vn > 1,u, > V2.

c. BEstudar a fungdo 2 — z — f(x) em ]0, +oo[. Deduzir que Yz > /2,2 > f(z) e entdo que a
sequéncia (uy), ¢ decrescente.

d. Concluir que (u,)n>1 converge.

e. Achar o limite da sequéncia (uy)n>1.

Exercicio 3
Seja f a fungdo definida por Va > 0, f(z) = cos (1).
Definimos as duas sequéncias :

W lL,u,=—cv,=—.
n=>5in 2 © U Z+2mn
a. Calcular lim,—, o f(un) € limy, 4o f(vn)-

b. Provar por absurdo que f ndo tem limite em 0.

Exercicio 4
Seja (up)n>1 uma sequéncia. Usaremos nesse exercicio a defini¢do de limite de uma sequéncia
(com e).

a. Provar que se (uy,)n,>1 converge entao (u,41)n,>1 converge e que limy, 4 oo ty, = limy, 4 oo Upt1-

b. Suponhamos que (uy), é estritamente positiva e converge a 0. Provar que a sequéncia
(1/uy,), diverge a +o00.
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Exercicio 5
Sejam (up)n>1 € (Un)n>1 duas sequéncias. Suponhamos que :

Vn>0,0<u,<lel0<wv,<1

lim w,v, = 1.
n—-+oo

Provar que lim,,_,y o up, =1 e lim, 400 v, = 1.
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